
 به نام خدا 

 ریاضی پیش 

𝑓(𝑥)فرد بودن تابع مقابل را بررسی کنید.  -1 = 𝑙𝑜𝑔(√𝑥2 + 1 − 𝑥) 

𝐷𝑓حل :   = {𝑥|√𝑥2 + 1 − 𝑥 > 0} = {𝑥|𝑥 < √𝑥2 + 1} 

𝑥2√شرط    + 1 > 𝐷𝑓همواره برقرار است  1 = 1𝑅 

𝑓(−𝑥) = 𝑙𝑜𝑔 (√(−𝑥)2 + 1 − (−𝑥)) = 𝑙𝑜𝑔 (√𝑥2 + 1 + 𝑥) = 

 

(√𝑥2 + 1 + 𝑥) ×
√𝑥2 + 1 − 𝑥

√𝑥2 + 1 − 𝑥
=
𝑥2 + 1 − 𝑥

√𝑥2 + 1 − 𝑥
=

1

√𝑥2 + 1 − 𝑥
 

= 𝐿𝑜𝑔 (
1

√𝑥2 + 1 − 𝑥
) = 𝐿𝑜𝑔1 − 𝐿𝑜𝑔 (√𝑥2 + 1 − 𝑥) 

=تابع فرد است   −𝐿𝑜𝑔(√𝑥2 + 1 − 𝑥) = −𝑓(𝑥) 

𝑓(𝑥)  به کمک تعریف نشان دهید تابع  -2 = −
1

2𝑥
𝑥 برای  >  اکیداً صعودی است . 0

 حل : فرض کنید 

0 < 𝑥1 < 2𝑥2⇒ 0 < 2𝑥1 < 𝑥2 ⇒
1

2𝑥2
<

1

2𝑥1
 

⇒−
1

2𝑥1
< −

1

2𝑥2
⇒ 𝑓(𝑥1) < 𝑓(𝑥2) 

𝑥2 اگر  -3 <
𝑥

3
] باشد مقدار  

−𝑥

5
] + [

𝑥

4
 رابه دست آورید. [

𝑥2حل : نا معادله   <
𝑥

3
 را حل کنیم. 

𝑥2 <
𝑥

3
⇒ 3𝑥2 < 𝑥 ⇒ 3𝑥2 − 𝑥 < 0⇒ 𝑥(3𝑥 − 1) < 0 

  𝑥 <
1

𝑥
⇒ 0 < 𝑥 <

1

3
⇒یا     𝑥 < 0 

 تقسیم می کنیم .  -5و یک بار بر  4حال طرفین را یکبار بر 

0 



⇒ 0 + (−1) = −1
−
1
15
<−

𝑥
5
<0⇒[−

𝑥
5
]=−1

0<
𝑥
4
<
1
12
⇒[
𝑥
4
]=0

 

𝑔(𝑥) دو تابع  -4 =
|𝑥−2|

𝑥−2
, 𝑓(𝑥) = {1 𝑥 > 𝑎

𝑏 𝑥 < 𝑐
 برابرند .  

𝑎 مقدار   + 𝑏 + 𝑐 . رابه دست آورید 

𝐷𝑓=𝐷𝑔(1  حل : 2)∀𝑥 ∈ 𝐷𝑓 ⇒ 𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥) 

𝑔(𝑥) =
|𝑥 − 2|

𝑥 − 2
= {

𝑥 − 2

𝑥 − 2
= 1 𝑥 > 2

−
(𝑥 − 2)

𝑥 − 2
= −1 𝑥 < 2

 

     𝑔(𝑥)  یا𝑓(𝑥) = {1 𝑥 > 𝑎

𝑏 𝑥 < 3
 

 ⇐برابر است از مقایسه این دو تابع 

𝑎 = 2 𝑐 = 2 𝑏 = −1 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 3 

 

 تساوی تابع های زیر را بررسی کنید.  -5

 𝑓(𝑥) =
𝑥2−2𝑥

𝑥2−4
𝑔(𝑥) =

𝑥3−2𝑥2

𝑥3−4𝑥
 

   حل :

𝐷𝑓 = 𝑅 − {±2} 𝐷𝑔 = 𝑅 − { }0, ±2 

𝐷𝑓تساوی برقرار نیست ***   ≠ 𝐷𝑔 

} جواب دستگاه نامعادله   -6

𝑥

2
−
𝑥

3
>

1

6

𝑥 −
1

2
𝑥 < 2

 را به دست آورید.  

 حل:

 



{
 
 

 
 
𝑥

2
−
𝑥

3
>
1

6

𝑥 −
1

2
𝑥 < 2

𝑥 − 2 < 1

⇒ {
3𝑥 − 2𝑥 > 1
2𝑥 − 𝑥 < 4
𝑥 < 3

⇒ {
𝑥 > 1
𝑥 < 4
𝑥 < 3

 

 1 < 𝑥 <  ⇒اشتراک می گیریم      3

𝐴3 یک ماتریس مربعی باشد که   Aاگر  -7 − 3𝐼 = را بدست   A-I وارون ماتریس 0

 آورید.

 حل:

𝐴3 − 3𝐼 = 0 ⇒ 𝐴3 − 𝐼 − 2𝐼 = 0 ⇒ 𝐴3 − 𝐼 = 2𝐼 

⇒𝐴3 − 𝐼3 = 2𝐼 ⇒ (𝐴 − 𝐼)(𝐴2 + 𝐼 + 𝐴) = 2𝐼 

⇒ (𝐴 − 𝐼) (
1

2
𝐴2 +

1

2
𝐼 +

1

2
𝐴) = 𝐼 ⇒ 

(𝐴 − 𝐼)−1 =
1

2
𝐴2 +

1

2
𝐼 +

1

2
𝐴 

  مطلوبت است محاسبه  -8

𝑙𝑖𝑚
𝑠𝑖𝑛(sin(𝑠𝑖𝑛𝑥))

𝑥
 

𝑥 → 0 

 حل:

𝑙𝑖𝑚
𝑠𝑖𝑛(sin (𝑠𝑖𝑛𝑥))

𝑥
= 𝑙𝑖𝑚 [

𝑠𝑖𝑛(sin (𝑠𝑖𝑛𝑥))

sin (𝑠𝑖𝑛𝑥)
×
sin (𝑠𝑖𝑛𝑥)

sin (𝑠𝑖𝑛𝑥)
×
𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑥
] 

𝑥 → 0 

= 1 × 1 × 1 = 1 

𝑙𝑖𝑚(𝑥مطلوب است محاسبه   -9 + 𝑥𝑖𝑛𝑥)𝑥 

𝑥 → 0 



 حل :

𝑙𝑖𝑚(𝑥 + 𝑠𝑖𝑛𝑥)𝑥 = (0 + 𝑠𝑖𝑛0)0 = 00 

  𝑙𝑖𝑚𝑒𝑥𝐿𝑛(𝑥+𝑠𝑖𝑛𝑥) = 𝑙𝑖𝑚𝑒
𝐿𝑛

(𝑥+𝑠𝑖𝑛𝑥)
1
𝑥  رفع ابهام   

= 𝑙𝑖𝑚𝑒 

= 𝑙𝑖𝑚𝑒

Ln (𝑥+𝑥)
1
𝑥 = 𝑙𝑖𝑚𝑒

𝐿𝑛2𝑥
1
𝑥 𝑒

2
2𝑥
−1
𝑥2=

𝐻𝑜𝑝
 

= 𝑒−
𝑥2

𝑥 𝑙𝑖𝑚𝑒−𝑥 = 𝑒0 = 1
𝑥→0+

=  

 مشتق زیر را بدست آورید. -10

𝑓(𝑥) =
𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑥2 + 1
 

𝑓1(𝑥) =
𝑐𝑜𝑠𝑥(𝑥2 + 1) − 2𝑥 × 𝑠𝑖𝑛𝑥

(𝑥2 + 1)2
 

 


